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COMENTARIO SOBRE EL LIBRO DE ALAIN SCHARLIG:
COMPTER DU BOUT DESDOIGTS. CAILLOUX, JETONSET BOULIERSDE
PERICLES A NOS JOURS, LAUSANNE: PRESSESPOLYTECHNIQUESET
UNIVERSITAIRES ROMANDES, 2006, 294 PAGS,

Nos halamos en presencia de un libro dtamente interesante, que no trata propiamente
de higoria de la contabilidad, pero S de una materia angja, instrumental, que de Sempre ha
interesado a los investigadores de nuedtra disciplina |a historia de los artilugios ideados por
nuestros antepasados para poder efectuar sus operaciones aritméticas superando las
dificultades deparadas por los imperfectos Sstemas antiguos de
numeracion. Estos artilugios o dispositives, que € autor llama de
“contar con la punta de los dedos’, han perdurado hasta nuestros
dias, de modo episddico, en forma de los &bacos de bolas chinos
0 jgponeses. Confieso que € tema me ha fascinado sempre,
hasta € punto de que, colgado en una pared laterd de mi
despacho, junto a la butaca en que me Sento para trabgar en €
ordenador, tengo un &baco chino, rodesdo por sus cuatro
costados por la efigie de Luca Pecioli, pintada por Jacopo de
Barbari; la fotografia éerea de Borgo Sansepolcro, ciudad natal
de Pacioli; una sefid de libro, chapada en oro, conformada por €
logotipo del Metropolitan Museum de Nueva York, que como es
sabido consste en una de las letras disefladas por Pacioli para
ayuda de canteros. la M, logicamente; y un llavero con la figura
de Pacioli utilizada como letra capitd en dgunos de los capitulos
de su Summa de Arithmetica, Geometria, Proportioni et
Proporcionalita, que fue daborado precisamente como demento conmemorativo dd Quinto
Centenario de la publicacion de su obra. Vistos estos antecedentes, se comprenderd que nada
podia agradarme méas que la tarea de comentar laobra de Alain Schéarlig.

La numeracion indo-ardbiga se fue introduciendo lentamente en Europa a partir del
sglo Xlll. Era tan importante esta numeracion en relacion con hacer y llevar las cuentas vy,
condguientemente, con la contabilidad, que agunos pioneros historiadores de la contabilidad,
de findes dd dglo XIX y primeros dd XX, mas dados a trabgar con razonamientos 16gicos
gue a observar los hechos, pensaron que la contabilidad por partida doble habria debido de
originarse en Espafia, pues debido a la invason sufrida de parte de los arabes, los espaioles
habrian tenido conocimiento de su numeracion antes que los demés pueblos europeos. Ello
quiere decir que estos historiadores no podian concebir que la partida doble pudiera haberse
originado sin conocimiento de la numeracion arébiga. Tan importante nos parece ahora esta
numeracion y tanto minusvaoramos los métodos empleados por nuestros ancestros. Pero, los
hechos desmintieron esta hipdtesis tan pronto como se empezd a investigar en los libros de
cuentas, en lugar de cefiirse a edtudiar e interpretar 1os textos contables antiguos. Y e hizo €
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gran descubrimiento: la partida doble podia exigir Sn necesdad de los humerdes ardbigos y
de sus sitemas de cdculo. Es més, o cierto es que en Espaiia, d igud que en otras naciones
europess, en los libros de cuentas por partida doble se siguié utilizando la numeracion romana
en la columna de cantidades hasta entrado € siglo XVII, aunque en @ cuerpo de los asentos y
en la paginacion de los folios se utilizaran desde mucho antes los nimeros &abes. La razon es
bien sencilla se pensadba que la numeracion romana ofrecia més garantias de autenticidad,
porque resultaba mas complicado dterar las cifras en dla que en la numeracion indo-ardbiga.
Como es sabido, la garantia de autenticided, de veracidad en las cuentas, ha sido desde
sempre uno de los requisitos caracterigticos y principales de la contabilidad por partida doble.
Ciertamente, en dgunos paises, como por gemplo en Espalia, se origind una variante de la
numeracion romana. As, en los reinos de Cadtilla surgié la llamada “cuenta cagtellana’, bien
conocida aunque su origen et todavia por estudiar. Esta variante de la numeracion romana
consigia en la introduccién de agunos eementos de vaoracidon relativa podciond, dos en
concreto: € sgno “U”, llamado caderdn, que multiplicaba por mil a las cifras a su izquierda,
y la abreviatura “g”’, por cuento, que las multiplicaba por un millon. Hubo necesidad de que
edta variante de la numeracion romana se indituyera debido a la utilizacién de una unidad de
cuenta en la contabilidad, d maravedi, que, 9 bien en principio habia sdo una moneda de oro
de mucho vaor, con € tiempo lo habia perdido cas completamente, hasta convertirse en una
monedilla de cobre.

Sea como fuere, los que habian intuido que Espafia debia de haber conocido la
numeracion ardbiga antes que cuadquier otro pais europeo, tenian, probablemente, razon. Asi
lo testimonia, d menos la peripecia dd monje Gerberto de Aurillac, eegido Papa a findes de
su vida, cargo que desempefid con @ nombre de Silvestre |1, sendo posiblemente € Papa con
ma&s conocimientos mateméti cos que haya existido jamés.

Gerberto de Aurillac nacid, segin se cree, en Beéliac, pequefia poblacion de la
Auvernia, en la Francia centro-oriental, hacia € afio 945. Probablemente era de origen
campesino. De intedligencia despierta, entré con pocos afios en @ monasterio de Saint-Geraud
de Aurillac, de la orden benedictina. Alli estudié d trivium, es decir, Gramédtica, Latin y
Retorica, bgo la supervision dd Abad Raimundo de Lavaur. Con ocasion de una visita que €
Conde Borrell de Barcdona, nieto de Wifredo € Veloso, hizo d monagerio & afio 967, €
Abad le rogé que s lo llevara con é a Catdufa, pues en Aurillac ya no podian darle las
enxflanzas que las dotes intdectudes del joven monje requerian. As lo hizo Borrdl,
llevando a Gerberto d monagterio de Santa Maria de Ripoll, donde permanecié hasta € afio
970. En Ripoll edudié d quadrivium, compuesto de las cuatro asignaturas clésicas.
Aritmética, Geometria, Agtronomia y Musica, bgo la direccion de Obispo Attd, de Vic. El
monasterio de Santa Maria de Ripoll, fundado por Wifredo d Veloso en 880, era un
importante centro culturd, que contaba con una importante y famosa biblioteca, con
numerosos  volumenes, entre los cuades se encontraban manuscritos &abes, asi  como
traducciones de los mismos. En su mayoria estos manuscritos y estas traducciones habian sido
copiados y redizadas en € scriptorium dd propio monasterio. Edta riqueza documenta le
puso en contacto a Gerberto con la numeracion indo-ardbiga y con los avances que estos
pueblos habian redizado en materia matemética y astrondmica. Los &rabes habian asumido €
concepto del cero, surgido en la India y habian instrumentado ya un sistema decima con un
vaor posiciona, muy parecido a que nosotros usamos hoy en dia Se dice incluso que, araido
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por la cultura sarracena, Gerberto, disfrazado de peregrino musuiman se desplazd a Cérdoba,
la més importante ciudad de la Espafia musulmana, que condituia un emporio culturd y
contaba con una biblioteca incomparablemente mgior y més nutrida que cuaquier biblioteca
crigiana de su tiempo. Hay quien airma que ali a0 a las clases de una medersa, es decir,
de una universdad musulmana

En d afio 970 é Conde Borrdl y € Obispo de Vic peregrinaron a Roma, y Gerberto
les acompafio. Ya no regresd a Espafia Pero nunca olvidd los conocimientos que habia
adquirido en dla. Gran interesado por la ciencia, a su muerte ocurrida en 1003 tras cuatro
afios de papado, dgjo una gran coleccion de manuscritos. Se han atribuido muchos escritos a
su pluma, aunque no se sabe con certeza cudes son redmente suyos, y cudes son obra de sus
discipulos. Parece, sn embargo, que la obra matemética atribuible auténticamente a Gerberto
es reducida en comparacién con sus escritos sobre otros temas. De cudquier forma es muy
importante. Su libro sobre € &aco, Regulae de numerorum abaci rationibus, fue texto de
referencia durante mucho tiempo, y en d s explicaban ya los numeraes ardbigos. En €
expone € autor un dbaco nuevo, € daco de Gerberto o dbaco de los claustros, como
prefieren llamarlo adgunos autores demanes. Su novedad consdtia en que en lugar de utilizar
una ficha o cogpd por cada unidad, se utilizaban fichas de hueso con un nimero grabado en
numeracion ardbiga que indicaba la cantidad de unidades que € cospel representaba.

Aungue los numerdes ardbigos no gparecen excritos en ningln documento que se
pueda atribuir directamente a Gerberto, S se pueden ver en un manuscrito del sglo XI que
contiene una ilustracion mostrando & &oaco gerbertiano y que lleva por titulo Geometria |1,
cuyo desconocido autor, a que se dude como Pseudo-Boecio, debi6 de haber sido
influenciado por Gerberto. En d Codex Vigilanus, del afio 976, que se custodia en la
biblioteca ddd Real Monagterio dd Escorid, S aparecen ya los numerales arébigos, aunque sin
incluir d cero. Se trata dd manuscrito occidentdl més antiguo donde aparecen estos
numerales.

Pero, ni los escritos y esfuerzos del Papa Silvedtre |1, ni los de sus discipulos Rémy
d Auxerre, Papias, Fulbert de Chartres o Radulfus de Liga, entre otros, pudieron vencer la
firme resstencia mostrada por € clero y por la civilizacion crigiana en generd a aceptar las
Supuestas ventgas de un sstema numera disefiado por infides. De eda forma, puede
comprenderse que la difuson de las cifras indo-ardbigas se redtringiera a un circulo ditista, €
de los aitméticos. El descubrimiento de edas cifras se mantuvo, asi, de momento, en un
ambito cas confidencia. Pero, de cudquier modo, lo cierto es que se habia plantado ya un
jaon en d largo camino hacia la aritmética moderna.

Un nuevo jaon fue d condtituido por € Liber abaci escrito por Leonardo Fibonacci,
el Pisano, en 1202, aunque s0lo se conserva de @ una segunda version, la de 1228. Leonardo
nacié en Pisa @ afio 1170, pero se educod en € norte de Africa, donde su padre Guillermo
desempefiaba un cargo consular y notariad en Bugia, ciudad en la que representaba los
intereses de los mercaderes pisanos que negociaban dli. En edta ciudad, siguiendo los
consgos de su padre, aprendid mateméticas y contabilidad. Comprendiendo la superioridad
de los méodos de cdculo que se usaban en los paises idamitas, vigo por Egipto, Sirig,
Grecia y Sicilia para completar sus estudios matematicos. El afio 1200 Fibonacci regresd a
Pisa, donde dos afios mas tarde escribié @ Liber abaci, dedicAndosdo a Michadl Scotus,
filosdfo escocés, muy conocido, sobre todo, por sus traducciones del aabe a latin. En efecto,
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Scotus vigo a Toledo d afio 1217, trabgando en su famosa Escuela de Traductores, donde
tradujo la obra magna de Alpetragius In astrologia. Tradujo ademas del érabe varios textos de
Arigtételes, cuyos origindes se habian perdido y solamente eran conocidos por su verson
aabe, as como también importantes comentarios de Averroes sobre escritos aristotélicos.
Entre sus traducciones del &dbe d lain se cuenta, aamismo, la de la obra de Avicena De
animalibus.

B Liber abaci consta de quince capitulos, @ primero de los cuaes entra ya
directamente en materia. En efecto, empieza asi: “Novem figure indorumhesunt 987654 3
2 1 Cum his itaque novem figuris, et cum hoc signo 0, quod arabice zephirum appellatur,
scribitur quilibet numerus, ut inferius demonstratur”, es decir, “Nueve son las cifras indias de
los nimeros. 9, 8, 7, 6, 5, 4, 3, 2, 1. Con estas nueve cifras, y con € signo 0, que los arabes
llaman céfiro, se escribe cualquier nimero, como més abgo se demostrard’. La obra de
Fibonacci condituye una ensefianza completa de la ciencia aritméica de los &abes dstema
de numeracion, métodos de cdculo, dgebra, geometria, etc. Paradgjicamente lleva d titulo de
“&baco”, cuyo uso se hacia innecesario con la nueva numeracion. Pero, debe tenerse en cuenta
que ésta erala denominacion que ala sazon recibiad cdculo aritmético.

Al escribir su obra, Leonardo se inspird fundamentamente en dos mateméticos arabes.
Abu Jafar Muhanmad ibn Musa, Ilamado Muhammed a-Khwarizmi, porque su familia -y,
td vez, & miano- ea originaria de la ciudad de Khwarizm, en d Asa centrd. Su nombre,
latinizado como “dgoritmo’, ha dado origen a un concepto aitméico. Al-Khwarizmi vivid
en la primera mitad dd dglo IX y su fama como astronomo, maemético, geodgrafo e
historiador se basa sobre todo en dos obras mateméticas: Algoritmi de numero Indorum, de la
que s0lo se conoce la versidn latina traducida en Toledo en 1130, y la dedicada d dgebra
Aljabr wal mugabalah. En este libro @ autor hizo uso de la obra Elementos, de Euclides. El
otro matemético idamista en € que se gpoy6 Fibonacci es Abu Kamil, de cuya vida tampoco
se tienen datos ciertos. Se supone que era originario de Egipto, ya que también es conocido
como al h'asb al-Mis'ri, “d aritméico egipcio’. Se sabe con aguna certeza que Vivio entre
los afios 850 y 930. Abu Kamil fue probablemente @ primer matemético &rabe que estudié los
méodos de maematico griego Diofantes para dfrontar la solucién de determinados
problemas. Muchos de los problemas ofrecidos como gemplos por d- Khwaizmi y Abu
Kamil se reproducen en la obra de Fibonacci.

Hay opiniones controvertidas sobre la influencia gercida por € libro de Leonardo €
Pisano en € proceso de introduccidon de la numeracion ardbiga. Mientras unos creen que esta
vez d, que la numeracion indo-ardbiga, cero incluido, asi como los métodos de cdculo indio,
penetraron profundamente en Europa gracias a €; otros piensan que todavia se tardarian
dglos en que d uso de la numeracion indo-ardbiga fuera conocida, aceptada y usada con
cierta generdidad. Estos Ultimos citan a estos efectos varias razones o especulaciones para
judtificar & hecho de que @ caculo a base de fiches 0 discos se mantuviera tanto tiempo:

1. Una lenta difusén de las obras de Fibonacci y otras poderiores, todas dlas
manuscritas, exponiendo € sstema. Entre las obras posteriores d Liber abaci se citan
mayormente: Liber algorismi de practica arismetrice, basada en la aritmética de a-
Khwarizmi y atribuida a Juan de Sevilla o Juan Hispano, traductor de la Escuda de
Traductores de Toledo entre 1152 a 1166; Carmen de Algoritmo, de Alexander de
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Villa De, esrito entre 1225 y 1235, d Algorismus wvulgaris de Johannis de
Sacrobosco, escrito hacia 1250; y & Commentum magistri Petri Philomeni de Dacia,
gue congtituye un meticuloso y extenso comentario del texto de Sacrobosco, redactado
hacia 1290.

2. La prohibicién dictada por los gobiernos de ciertos paises o regiones de emplear las
cifras arabes (por gemplo, e Consgo de Florencia en 1299).

3. El hecho de poca gente supiera leer y escribir hasta los siglos XVII o XVIII, por lo
gue no sentian interés por hacer calculos sobre papel.

4. El papd no gparecio redmente a un coste aceptable hasta comienzos del siglo XIX.
Por tal motivo, no se disponia de papel para hacer caculos sobre €.

5. Durante mucho tiempo, los calculos sobre papel no resultaban comodos.

6. Por otra parte, los ssemas monetarios no eran decimaes, a revés que la numeracion
arabe.

7. La exigencia de caculadores profesonaes obsaculizaba la adopcion de nuevos
métodos, ya que procuraban evitarlo.

8. La exigencia aamismo de razones ideoldgicas que no aceptaban la implantacion de
précticasy Sstemas provenientes de paisesinfieles.

Fueran éttas 0 no las razones que ocasonaron la lenta implantacion de la numeracion
&abe y de los sstemas de cdculo a la pluma o sobre papd, como se los denomina, que los
mismos permiten, lo cierto es que durante los sglos XII d XVI tuvo lugar en Europa un
enconada confrontacion entre los abaquistas, como eran llamados los partidarios del cdculo
tradiciond, con la utilizacion dd &eaco y los numerdes romanos, y los dgoristas, que
defendian € uso de la numeracion indo-ardbiga con empleo del cero y de vaor posiciona de
las cifras. Progresvamente s fue genedizando d uso de la numeracion indo-ardbiga,
inclindndose d triunfo a favor de los dgoristas. S bien es cierto que en dgunos paises, como
Francia, hubo que esperar a la Revolucion francesa para que se aboliese definitivamente €
empleo dd abaco, mediante la prohibicion de su uso en las escudas y en la Adminigtracion
publica En Alemania la mencién de fichas o cogpdes més tardia en |a literatura demana es la
que e hace en d Fausto de Goethe, publicado € afio 1808.

La higoria de la introduccion de la numeracion aabe en € mundo europeo es €
contrapunto que completa € sgnificado de la historia de los métodos de “contar con la punta
de los dedos’ expuesta por Alain Scharlig en su libro Compter du bout des doigts.Cailloux,
jetons et bouliers de Péricles a nos jours; es d mar d que va a dar € rio de los digtintos
ssemas de dbacos, € mar que es  morir de edos dstemas,  marco cuya ausencia
judtificaba y aun hacia adbsolutamente necesarios los métodos y artilugios para “contar con la
punta de los dedos’. Por esta razdn me ha parecido conveniente detenerme unos ingtantes a
recgpitular € largo camino que, inexplicablemente, fue necesario para que edta numeracion
con tantas ventgjas fuera aceptada y utilizada. Por dlo, esta historia de la introduccion de los
numeraes ardbigos en Europa esta también siempre presente, entre lineas o de forma expresa,
en las péginas de la obra que vamos a comentar.

* * *
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El autor dd libro, Alain Schérlig, es un personge conocido y sngular. Hizo sus
estudios en la Ecole des Hautes Etudes Commercides de la Universidad de Lausanne,
smultanedndolos con su trabgo como empleaedo adminidrativo. Edta circunstancia de
compaginar estudios con trabgo parece dar buenos resultados. Raymond de Roover, uno de
los mejores historiadores econdmicos y financieros del siglo XX, y, sin duda, d que con més
conocimiento de causa ha penetrado en los secretos de la higtoria de la banca y los
ingrumentos de crédito, compagind también sus estudios de comercio con € trabgo en un
banco y en una compafiia naviera. En ambos frentes, trabgo y estudios, ha tenido éxito Alain
Schalig: en su carrera adminidrativa ha llegado a dcanzar @ puesto de Director Generd de
U empresa, la sucursd suiza de Remy Martin; en su quehacer universitario, después de cursar
a la vez dos carreras complementarias, la de Ciencias Exactas y la de Economia, obteniendo €
titulo de Doctor en Ciencias Econdmicas, ensefia en la Universidad de Lausanne gracias a su
nombramiento como Profesor honorario.

Alan Schaling es un conocido conferenciante y divulgador cientifico a través de sus
aticulos en d Journal de Genevey de sus charlas en la Televison suiza. Ha escrito asmismo
diversos libros reacionados con la historia de las mateméticas y de las técnicas de gestion
empresarid. Entre dlos, se cuentan los Sguientes.

- Localisation optimale et théorie des graphes, Cahiers Vilfredo Pareto, Ginebra: Doz,
1969.

- Oucongruirel’usine?, Paris. Dunod, 1973.

- Décider sur plusieurs criteres. Panorama de I'aide a la decison multicritére,
Lausanne: Presses polytechniques et universitaires romandes, 1985, 1990, 1999.

- Practiquer Electre et Promete. Un complément a Décider sur plusieurs critéres,
Lausanne: Presses polytechniques et universitaires romandes, 1996.

- Faire parler les chiffres La statistique descriptive au service de la gestion (con Olivier
Blanc), Lausanne: Presses polytechniques et universitaires romandes, 1997, 2000.

- Compter avec des cailloux. Le calcul élémentaire sur |’ abaque chez les an iens Grecs,
Lausanne: Presses polytechniques et universitaires romandes, 2001.

- Compter avec des jettons. Tables a calc uler et tables de compte du Moyen Age a la
Révolution, Lausanne: Presses polytechniques et universitaires romandes, 2003.

Alain Schérlig es conocido también de los lectores espafioles, pues su primer libro fue
traducido a espafiol por Rodolfo Argamenteria Garcia, sendo publicado en 1973 por €
Indituto de EStudios Politicos con d titulo: Localizacion Optima y teoria de grafos:
contribucién a la teoria de la localizacion Optima de la firma en una estructura de la
concurrencia.

El libro que nos ocupa es la culminacion de las investigaciones dd autor sobre los
méodos que nuestros antepasados emplesban para contar y redizar las sumas, restas e,
induso, multiplicaciones que la vida cotidiana les demandaba. La fdta de numeracion arabiga
conllevaba también la ausencia de las actudes reglas operativas. Por dlo, los griegos,
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romanos y europeos de la Edad Media debieron, desde un principio, instrumentar unos
medios adecuados a sus sSstemas de numeracion, que se fueron desarrollando, con muy
ligeros avances y modificaciones, hasta los mismos comienzos de la Edad Moderna Alain
Schérlig que combina una rara habilidad para describir las cosas de forma sencilla y amena,
sn que por elo la expodcion pierda minuciosdad y detdle, y mucho menos rigor cientifico,
presenta una magnifica exposcion histdrica dd tema, que ilusrard y hara las delicias de los
lectores.

El volumen congta de un Prélogo, un primer capitulo a modo de introduccion y dos
partes, cada una con una introduccion, y seis capitulos, la primera, y cinco, la segunda. Una
breve Conclusién repasa y resume los resultados de los capitulos anteriores. La Bibliografia
cierralas paginas del libro.

En € Prologo, @ autor explica € propdsito de la obra, que no se ocupa de la cuenta
digita, es decir, de contar con los dedos, practica que existio desde € principio de los
tiempos, que Sgue exisiendo y que, probablemente, ha sdo lo que ha originado la
numeracion decimd. Es la etgpa sSguiente la que interesa d autor, la que supone d inicio de
una especie de mecanizacion muy primitiva y rudimentaria, en @ intento de tomar en cuenta
cantidades més elevadas de las que se pueden abarcar con los diez dedos de las manos.
Curiosamente, esta etapa ha despertado poco interés entre los estudiosos y cuando lo han
sentido su atencidén se ha dirigido hacia las mas dtas esferas, descuidando € cdculo, més ain
S era manua y se hacia con la punta de los dedos. Atraido € autor, a contrario, por €
aspecto materia de las cosas, aclara que en d libro s0lo se hablard del cdculo manud,
limtado normamente a la adicion y la sustraccion, aunque excepciondmente se dedique
también un poco de aencion ala multiplicacion.

Comenta a continuacion que ya ha escrito dos libros acerca de &baco, principa
atilugio de cdculo que le interesa. A edte respecto, define & &oaco diciendo que es un
conjunto de liness parddas, ddimitando unas columnas, a la cabeza de las que figuran cifras
0 letras, y dentro de las cudes se colocan piedrecillas o cospeles. Por extenson se llama
también dbaco & soporte de madera 0 en piedra en d que las lineas y las cifras o letras estan
grabadas. El primer libro, Compter avec des cailloux, explord € clculo por medio del dbaco
en la antigua Grecia, mientras d segundo, Compter avec des jettons, describe las précticas
utilizadas en Europa a fines de la Edad Media y durante la Edad Moderna. El libro que
presenta cubre @ espacio intermedio, es decir, las técnicas usadas a respecto entre los
romanos y en toda la Edad Media, asi como los medios empleados en nuestros dias para
cdcular con la punta de los dedos. De esta manera en d actud libro se ofrece una historia
completa del clculo manud, en la que se resume ampliamente € contenido de los dos libros
anteriores y se afiade la historia de los periodos que no se habian tratado.

El capitulo primero, que sirve, como se decia, a modo de introduccidn, se titula ‘Pas
plus de quatre, donc 5" expone un principio que d autor le parece fundamentd para
comprender la filosofia dd cdculo manud, pues rige todos los digpostivos de que trata la
obra. Este principio es que € ojo humano no puede captar més de cuatro objetos a la vez, es
decir, de un solo golpe de visa. De esta forma, mientras cuatro objetos pueden representarse
por sus imagenes, cinco tienen que representarse ya por un signo. Schalig resume este
principio en la frase Nunca mas de cuatro y, citando a Georges Ifrah, ofrece una ligta
impresionante de las civilizaciones que expresaban las cantidades de uno a cuatro por medio
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de muecas verticdes. Cuando tenian que expresar cantidades mayores, las designaban
separdndolas en grupos de tres o de cuatro. Nunca ponian més de cuatro muescas en un solo
grupo. Entre edtas civilizaciones se cuentan las de Mesopotamia, Egipto, Creta, Fenicia, asi
como los habitantes de agunas pocas ciudades griegas. Todas éstas fueron civilizaciones que
tuvieron su momento de gpogeo entre € tercer y @ primer milenio de nuedtra era. Otras
civilizaciones inventaron un signo para designar € numero cinco; asi hicieron, por gemplo,
los licios, los habitantes de cas todas las ciudades griegas, los etruscos y los habitantes de
Pamira Todos estos pueblos vivieron su gpogeo en uno u otro momento ded primer milenio.
Otra consecuencia que se sgue de este principio, es d de que para desgnar diez objetos era
necesario inventarse otro signo, y asi, sucesvamente, para las unidades de nivel superior, de
cinco en cinco. Los griegos, por gemplo, se inventaron signos para 50.000, 10.000, 5.000,
1.000, 500, 100, 50, 10, 5y 1, este Ultimo era la raya 0 muesca vertica que, como sabemos,
usaban yalos mesopotamios.

Por otra parte, los griegos fueron también, probablemente, los inventores del &oaco a
columnas, ingrumentando una para cada uno de los Signos anteriores, que hacian figurar en
las respectivas cabezas. Los romanos imitaron € gemplo griego, pero utilizaron letras en
lugar de signos, para designar las cantidades indicadas. M (1.000), D (500), C (100), L (50),
X (10), V (5) y | (2). Admismo, descubrieron los &bacos portétiles: las piedrecillas griegas,
gue mas tarde se convirtieron en cospeles, fueron reemplazadas por unas bolas redondas que
podian dedizarse, encgadas, a lo largo de unas ranuras. Las cifras romanas fueron las que
findmente se perpetuaron con @ uso dd aoaco, d tiempo que, en una accion de doble sentido,
fomentaron también € uso de éste.

Después del capitulo primero, comienza la primera parte de libro, que se titula ‘D’un
abaque a I'autre’ y se dedica d estudio detallado de la historia del @aco desde los tiempos
de la Grecia clésica haga d fin de la Edad Moderna. Comprende una introduccion y sais
capitulos, que iremos resefiando por orden. La introduccion de esta segunda parte hace
hincgpié en @ hecho de que todas las numeraciones utilizadas para ilusrar € capitulo anterior
gan aditivas. Es decir, consdian en la reunidn de cieto numero de sSignos, cuya SUmMa,
colocados los signos unos junto a los otros en @ orden establecido, componian una cantidad.
El daco fue inventando por gentes que no conocian mas que las numeraciones aditivas, pero
es0 comportaba también que presentian ya la numeracion posiciona, pues una piedrecilla
vdia digtinto seglin se colocase en una columna o en otra. Se explica, asmismo, para la meor
comprendon de los capitulos Sguientes @ dgnificado de las operaciones  llamadas
“reduccion” o “ampliacion”, que tienen que usarse de continuo para poder operar con €
abaco. La reduccion consste en reemplazar, por gemplo, cinco piedrecillas o cospeles que se
hdlan en una columna en la que vaden una unidad cada uno, es decir, una vez € vaor
adgnado a la columna, por una piedrecilla o cogpd stuado en la columna con € vaor cinco.
La ampliacion condste exactamente en la operacion inversa, y serd necesario relizarla cuando
se efectlen sustracciones.

El capitulo segundo <e titula ‘L’ abaque chez les anciens Grecs’ y trata de las précticas
aritméticas de los griegos por medio del dbaco. Hace observar que los griegos, como cas
todos los pueblos dd Mediterraneo oriental, tenian una numeracion basada en @ 10. Por otra
pate, tenian también un conjunto de 27 numercs, llamada la “numeracion dfabética’,
consistente en tres series de nimeros. del 1 d 9, dd 10 d 90, y del 100 a 900. A cada uno de
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esdos nimeros e les daba @ nombre de una letra griega. El autor aporta las fuentes en que
basa sus dfirmaciones, diginguiendo a estos efectos entre fuentes literarias y fuentes
arqueoldgicas. Describe la evolucidon de los dbacos, de los que destaca los congtruidos en
piedra, muy a menudo mamol, muy pesados, de 100 a 600 kilos, que podrian haber
pertenecido a santuarios, que en agudlos tiempos desempefidban un pape semgante a los
actudes bancos. Los mercaderes, en cambio, preferian unos &acos més ligeros, que podrian
haber sdo construidos en madera. Presenta modelos de cada tipo de &baco conocido, con
fotografias de los mismos y esquemas complementarios, dando gemplos detaladisimos, paso
a paso, de los méodos empleados para hacer operaciones con los mismos, normamente de
adicion y sudraccion, pero también de multiplicacion. De eta forma, € lector que lo desee
puede aprender perfectamente @ mangjo de estos insrumentos.

El capitulo tercero, titulado “Le calcul manuel chez les Romains’, trata de uso dd
dbaco en la Roma antigua. Como ya se ha comentado, los romanos fueron los inventores de
los abacos portétiles, a base de bolas y ranuras, que convivian con los habituades. De la
paabra latina calculi, piedrecilla, se derivan las actudes expresones de “cdculo” o
“cdcula”. Se presentan, también en este caso, las fuentes literarias y arqueoldgicas de los
conocimientos que describe, con diversas fotografias de escenas escultdricas en las que se
representa a personas usando € &baco, asi como profusion de dibujos de abacos para ilustrar
las operaciones que se hacian con ayuda de los mismos.

El capitulo cuarto e titula “Le calcul manuel au Moyen Age’. En é se describe d
abaco ideado por Gerberto dAurillac, de cospeles en los que se grababa € numero de
unidades que representaban, cospeles que vinieron a sudtituir los que habian reemplazado ya
las piedrecillas utilizadas anteriormente. Se habla también en este capitulo de la invencidn de
las cifras &abes y de los inicios de su introduccion en Europa, asi como de sus relaciones con
e dgema tradiciond, tema dd que ya hemos hablado por nuestra cuenta en la introduccion
de este comentario.

En d capitulo quinto, titulado, “Les abaques a ligne’, se ofrece a modo de inicio la
reproduccion del frontispicio del capitulo sobre Arithmetica ded libro de Gregor Reisch:
Margarita Philosophica, publicado en Freiburg en 1503. En é aparecen, uno d lado dd otro,
sentados frente a sendas mesas, a la izquierda, Boecio redizando un cdculo a la pluma en
guarismos &abes, y a la derecha, Pitdgoras redizando un caculo sobre € abaco dibujado o
grabado sobre su mesa. La cara de Boecio expresa satisfaccion y complacencia, mientras la de
Pitégoras denota més bien un sentimiento de inferioridad y pesadumbre. Sin duda, € autor del
grabado queria sgnificar con dlo d triunfo de los modernos métodos de cdculo con respecto
a los antiguos. Este abaco es de los denominados de lineas. Eta es una modalidad de abaco
que en lugar de columnas verticdes emplea lineas horizontdes para colocar los cospeles.
Normamente, llevan también una o varias lineas verticdes que establecen separaciones en las
lineas horizontales. La caracteristica que les da nombre es @ hecho de que los cospeles no se
cologuen en las franjas o filas, Sno encima de las lineas. Se conocen varios de estos abacos,
no sdlo porque se encuentran representados en grabados incluidos en varios libros de findes
del sglo XV y comienzos dd XVI. Aparte de ello han sobrevivido tres gemplos de abacos de
edas caracteridticas tres grabados en una mesa ovadada, otro en un pand y uno mas en un
tapete bordado. Por otra parte, los cospeles grabados se democratizan y su produccién se hace
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més abundante. Llevan una decoracion complga y agunos de €los representan una persona
manegjando un &aco, como & gemplo que Alain Schérlig reproduce en fotografia

El capitulo sexto se titula ‘Les abaques a bandes’ y describe una moddidad de dbaco
también utilizada a findes de la Edad Media y comienzos de la Moderna, sin que se pueda
determinar s fueron anteriores 0 no a los &vacos de lineas. En cuaquier caso, parece que
convivieron. Su caracterigica diferencid con los de lineas es que en lugar de colocarse los
cospeles sobre las lineas, se Stuaban en las filas 0 egpacios entre dlas. Se han conservado
también varias muedras de &dbacos de este tipo, que € autor enumera y describe
minuciosamente, como en los casos anteriores, con incluson de fotografias y dibujos.
Asmismo en ede caso, ofrece explicaciones detdladas sobre la forma de redizar las
operaciones de adicion y sustraccion por medio de este tipo de dbacos.

En d capitulo séptimo, titulado “Les calculs de métrologie’, se habla de los abacos
preparados especificamente para contar, no ya en abstracto o en términos monetarios, Sno en
las medidas de peso 0 capacidad de los bienes o mercaderias objeto de tréfico. Han
sobrevivido también muestras de este tipo de &bacos, como d tablero de Neuchétel dd afio
1612, de 163 cm. de largo por 90 cm. de ancho, que a mano izquierda tiene grabado un &baco
para contar dinero y a mano derecha uno para hacer operaciones en medidas ceredidtas de
capacidad. Otro gemplo es la mesa de Bremgarten, de 125 cm. de longitud por 106 cm. de
anchura, también provista de un abaco, a la izquierda, para hacer cuentas en dos clases de
moneda y de dro, a la derecha, para contar las medidas de capacidad referidas a Kernen, o
seq, trigo desprovisto de su cascabillo, y més abgo a Roggen, es decir, centeno. Otra muestra
més es la condituida por la mesa dedd Museo Naciona Suizo. De todas ellas ofrece & autor
fotogrefias'y dibujos.

La segunda parte del libro es titulada por € autor “Des boules et des touches’ y en su
introduccion se advierte que a excepcion de los dos primeros instrumentos, explicados en €
capitulo octavo, todos los demés presentados en esta segunda parte se diferencian de los
estudiados en la primera debido a que no tenian, como razon de ser fundamenta, la necesidad
de superar las dificultades inherentes a clculo en cifras romanas. Fueron eaborados por
personas que practicaban la numeracién posciond y que sabian que dla permitia una facil
adicion y sustraccion con la pluma. Su Unico objetivo era, pues, d de hacer los cdculos con
mayor rapidez y, sobre todo, con menor esfuerzo cerebral. Por otra parte, etos artilugios
tratados en esta parte son cas todos cerrados, es decir, no pueden afadirse més fichas o bolas,
porque las mismas estdn insertas en varillas enmarcadas. Por @ contrario, los digpostivos de
los que se ha tratado en la parte anterior eran abiertos, se podian afiadir piedrecillas o fichas a
voluntad, excepto en € caso del dbaco romano portétil. En otro orden de cosas, se especifica
gue en eta parte no e estudiaran ingenios como los nudos hechos en cuerdas utilizados por
los incas ni las tarjas que todavia se usan por gentes sencillas en remotos lugares de Europa,
pues los dos atificios tienen por objeto € recuerdo de nimeros y, en consecuencia,
pertenecen a &reade lanotacion, no del cdculo.

Es importante indicar a este respecto, para evitar confusiones, que en frances, a revés
de lo que ocurre en espaiiol o en inglés, por gemplo, la expreson “daco” se utiliza
solamente para los atilugios explicados en la primera pate de libro. De este modo, los
actuales dbacos chinos 0 japoneses, por gemplo, integrados por bolas insertadas en una
vaillay que se dedizan alo largo de dla, no se llaman en francés &oaco, sno bouliers.
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El capitulo octavo e titula ‘Fausses pistes au Moven Age” y se dedica a explicar dos
ingrumentos. d tablero de contar llamado exchequer en inglés, dd latin scaccarium, que fue
utilizado en Inglaterra a partir dd sglo X1l hasta d sglo XVI, dando nombre d Ministerio de
Hacienda britanico, por ser en ede tablero donde se caculaban los impuestos, y una tablilla
itdiana fechada en d dglo XIV. El autor llama a ambos “pigas fasas’ pues, aungue
condituyan variantes aidadas, los dos son claras derivaciones de los dbacos. La informacion
que contamos sobre € tablero de contar inglés se reduce a la suministrada por dos libros, uno
de Richard of Ely, escrito hacia € afio 1180, y otro de Recorde, de 1542. Aparte de dlos, se
conoce también una ilugtracion ded Red Book of the Exchequer, donde se ven varios cabdleros
operando sobre un exchequer. El funcionamiento de este atilugio, que adoptaba la forma de
un tablero de gedrez, es explicado con todo detale por € autor, que ofrece un gemplo de
adicion. La tablilla itdiana fue adquirida por d Deutsches Historisches Museum de Berlin en
1998, procedente de un museo particular. No habia sdo objeto de presentacion ni publicacion
dguna hagta aora, sdvo la mencion hecha por d autor en un coloquio mantenido en
Annaberg-Buchholz. Tiene también la forma de un tablero de gedrez, con sus tipicas casllas,
aunque en filas dternas estén inscritos numerades romanos, mientras las filas vecias de
reservan para los cospeles. También agui Alain Schérlig ofrece dos gemplos detallados, uno
de adicion y otro de sustraccion.

El cepitulo noveno es titulado “Les bouliers a dix boules’. En 4 s explica €
funcionamiento de los dbacos de bolas contemporaneos, comenzando por € Ilamado “ébaco
ruso”, con detdlados gemplos de su mango tanto en adiciones como en sustracciones, y
haciendo breve mencién incluso de sus menguadas posbilidades operativas en € caso de la
multiplicacion. Una caracteridtica interesante de este tipo de &oacos es la del digtinto color de
sus bolas.

El capitulo décimo e titula ‘Le boulier chinois’ y como en todos los casos anteriores
s explica con todo detdle como redizar operaciones en . AImiSNO S exponen SUS
antecedentes y didtintas variedades con abundantes dibujos y fotografias. Lo mismo ocurre en
e capitulo undécimo, “Le boulier japonais’, que se diferencia del chino por € nimero de
vaillas, 23 en lugar de las 13 0 9 chinas, & nimero de cuentas insartas en cada vailla y la
forma de éstas, con arista en la parte superior, en lugar de redondeadas, como las chinas.

El capitulo duodécimo “La petite cdculette en bois’ se ocupa de un mundo més
ludico: € de los jugadores de naipes, estudiando los dispositivos inventados a partir dd siglo
XVIII, principdmente en Francia e Inglaterra, para totalizar los puntos conseguidos en sus
partidas. De este modo, se describen los contadores de puntos basados en teclas 0 en clavijas,
utilizados en la baciga, € whis y otros juegos. Se edudia la historia de este tipo de
dispostivos y se ofrece abundante muestra de fotografias y dibujos de dlos, para ilusrar su
forma de funcionamiento.

En la Conclusién, muy breve,  autor pasa revida a los tipos de artilugios utilizados
para “contar con la punta de los dedos’ que se edtudiado en las péginas anteriores y los
categoriza de la siguiente manera, en funcién de su grado de fiddidad d principio: No mas de
cuatro:

1. Dispostivos de primer rango: &baco portdil romano, abaco de bolas japonés y
contador de puntos.
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2. Dispositivo de segundo rango: abaco de bolas chino.
3. Dispositivo de tercer rango: abaco de bolas ruso.
4. Dispositivos de cuarto rango: todos los &bacos 0 Sistemeas abiertos.

Pero, en definitiva, d autor afirma que todos los dispodtivos estudiados son primos
hermanos y guardan grandes semeanzas entre si, mostrando elevadas dosis de origindidad.
Todos dlos permiten € cdculo con la punta de los dedos con un grado semgante de eficacia
y, sobre todo, se muestran fieles d principio de No mas de cuatro, aungue ni sus autores ni las
personas que los utilizaban no conocian ciertamente este principio de forma explicita, pese a
dlo, la humanided lo habia practicado de forma empirica durante milenios, por la smple
razon de que lo llevaban impreso en sus 0jos y en su cerebro.

* * *

Conclusiones dd comentarigac Confirmando lo ya anticipado, debe decirse que se
trata de un libro atamente interesante, redactado de forma sencilla y comprensble, con gran
sentido dd humor, en edilo ameno y grato, que no disminuye, sSn embargo, la visdn
higtorica, € rigor cientifico y la meticulosdad con que d autor afronta su tarea divulgadora
El lector que ser adentre en @ no sdlo entrara en conocimiento de las vicisitudes histéricas y
de las caracteristicas de los dispostivos estudiados, sno que aprendera también a operar con
elos. La edicion es muy cuidada, con generosidad y abundancia de ilustraciones, que resultan
fundamentdes para la comprensién de la operativa de los diferentes artilugios, asi como para
la percepcidn de unavison caba e integradora de la problemética expuesta.

En consecuencia, es un libro que puede recomendarse sin vacilacion a todo género de
lectores interesados en los fendmenos culturdes dd devenir humano y también a los
egpecididas en higoria de la contabilidad que quieran penetrar en la forma en que los
antiguos contables y mercaderes redizaban las operaciones aritmeéticas que luego registraban
en suslibros de cuentas.

EHE
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